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Polinomios de Brenke con ceros reales y la hipotesis de Riemann

Resumen:

Hace algo méas de un siglo, J. L. Jensen, y G. Pdlya y J. Schur caracterizaron (de forma
independiente) las funciones que generaban sucesiones de polinomios de Appell cuyos ceros son
todos reales. Un resultado que el mismo Jensen conectd con la hipétesis de Riemann, y sobre el
que ha habido avances recientes significativos (entre otros los logrados por M. Griffin, K. Ono,
L. Rolen y D. Zagier). En esta charla mostramos una extension del resultado clasico de Jensen,
y Polya y Schur a los llamados polinomios de Brenke. La aplicacién de nuestros resultados a la
funcion zeta de Riemann produce una enorme coleccién de polinomios de Brenke con la siguiente
propiedad: para cada familia de esta coleccién, la hipdtesis de Riemann es equivalente a que
los polinomios que forman la familia tengan tnicamente ceros reales. Se mostraran también
resultados asintoticos para familias de polinomios de Brenke asociados a la derivada de orden
s de la funcion zeta de Riemann. En todos los casos, la asintotica obtenida muestra que, para
valores suficientemente grandes de s, los polinomios de estas familias tienen tinicamente ceros
reales.
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